Zadanie 1.

Niech X;,X>,...,X,,n > 3 beda niezaleznymi zmiennymi losowymi o rozktadzie nor-
k
malnym o $redniej 1 i wariancji 6> > 0. Niech S = ZX,-. Wiadomo, ze
i=1
Var(S3\Slz = 3) =45.
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Zadanie 2.

Zmienna losowa Y ma rozktad geometryczny Geom(p), p € (0,1) na 0,1,.. ., tzn.
PY =k)=(1-p)p,k=0,1,...

Warunkujac Y =y, zmienna losowa X ma rozktad Poissona z parametrem py, gdzie
u > 0, tzn.
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Zadanie 3.
Zmienne losowe X1, ..., X,,n > 3 sa niezaleznymi zmiennymi losowymi o tym samym
rozktadzie o gestosci

3
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fx(x) =
0 W p.p.

z nieznanym parametrem r > 0. Wiadomo, ze
T =b-min(Xy,...,X,)

jest nieobciagzonym estymatorem parametru r. Ile wynosi b?
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Zadanie 4. Wiadomo, ze zmienna losowa X ma nastgpujaca funkcje tworzaca mo-

menty:

dlar <1/5.

Jaki jest wspotczynnik skosnosci, tj.

=(5)

(gdzie u jest srednia, a 6 odchyleniem standardowym) tej zmiennej losowe;j?

M@)= C-s28)

EX=M(0) = - a(4-5£) (—5) 40(4-5,5)'3: A
EX = 450

Ex’ = 2000

Vav (X )= 450 - 100 = S0

T =842

| INE NNV 2| | 53]
(8- g BT = g o0y )

0
- o (B 20X+ 2008 X - o) = 2857 -

o~
l/_.

,u’i

=/0



Zadanie 5.

Zmienna losowa U ma rozktad U(0, 1) (tj. jednostajny na (0,1)). Ktéra z ponizszych
zmiennych losowych ma gestos¢
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Zadanie 6.

Niech X1,X>,...,X,,n > 3 beda niezaleznymi zmiennymi losowymi o rozktadzie wyktad-

1
niczym o Sredniej 7 > 0.

Wariancja tego rozktadu (funkcja parametru 6) wynosi g(0) = 97 Budujemy estyma-
tor tej wariancji postaci

g =a-ENW(g(8)),

gdzie ENW(g(0)) oznacza estymator najwigkszej wiarogodnosci funkcji g. Dla jakiego
a estymator ¢ jest nieobcigzony?
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Zadanie 7.

Dla niezaleznych zmiennych losowych X.Y o tym samym rozktadzie wyktadniczym o
wartoSci oczekiwanej 1 definiujemy

U=X+Y, V=2X-2Y.

Ile wynosi P(0 < U <5, 10 <V <20)?
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Zadanie 8.

Niech U;,U; beda dwoma niezaleznymi zmiennymi losowymi o rozktadzie jednosta-
jnym na (0,2). Zdefiniujmy X = |U; — Us|.
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Zadanie 9.

Niech X1,X>, ... beda niezaleznymi zmiennymi losowymi o rozktadzie wyktadniczym
z parametrem 8 > 0 (tj. o $redniej B~ ). Niech N bedzie niezalezna od tego ciagu
zmienng losowa o rozktadzie Poissona o wartosci oczekiwanej A > 0. Zdefiniujmy

przyjmujemy My = 0. Ile wynosi Cov(N, My )?
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Zadanie 10.
X jest pojedyncza obserwacja z populacji o gestosci
fx)=0x"1 xe(0,1),
gdzie 6 > 0 jest nieznanym parametrem. Testujemy hipoteze
Hy:0=3, vs H;:0=2.

Weryfikujemy ta hipoteze testem jednostajnie najmocniejszym na poziomie o = 0.05.
Taki test odrzuca Hyp, gdy X < c.
Ile wynosi ¢? Wskaz najblizsza odpowiedz.
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